
Αρχή τη̋ 1η̋ σελίδα̋

Τέλο̋ τη̋ 1η̋ σελίδα̋

ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΟ ∆ΙΑΓΩΝΙΣΜΑ
Στα

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ    Γ΄ ΛΥΚΕΙΟΥ
2 ΜΑΪΟΥ 2008

ΘΕΜΑ 1ΘΕΜΑ 1ΘΕΜΑ 1ΘΕΜΑ 1οοοο

Α.1Α.1Α.1Α.1 Να διατυπώσετε τον ορισµό τη̋ παραγωγίσιµη̋ συνάρτηση̋ σε

σηµείο 0000xxxx  του πεδίου ορισµού τη̋.
(5 µονάδε̋)

Α.2Α.2Α.2Α.2 Να εξηγήσετε τι εκφράζει γεωµετρικά η παράγωγο̋ µια̋

συνάρτηση̋ ffff  σε σηµείο 0000xxxx  του πεδίου ορισµού τη̋.
(2 µονάδε̋)

Β.Β.Β.Β. Έστω ffff  µια συνάρτηση συνεχή̋ στο ]]]]ββββ,,,,αααα[[[[ . Αν GGGG  είναι µια

παράγουσα τη̋ ffff  στο ]]]]ββββ,,,,αααα[[[[ , τότε να δείξετε ότι

))))αααα((((GGGG))))ββββ((((GGGGdtdtdtdt))))tttt((((ffff

ββββ

αααα

−−−−====∫∫∫∫ .       (7 µονάδε̋)

Γ.Γ.Γ.Γ. Να χαρακτηρίσετε σαν σωστή ή λάθο̋ κάθε µια από τι̋ παρακάτω
προτάσει̋, γράφοντα̋ στο τετράδιό σα̋ τον αριθµό τη̋ και δίπλα
του τη λέξη Σωστό Σωστό Σωστό Σωστό ή Λάθο̋.Λάθο̋.Λάθο̋.Λάθο̋.

1.1.1.1. Αν µια συνάρτηση RRRRRRRR::::ffff →→→→  έχει ελάχιστο, τότε αυτό  είναι

µοναδικό.
(2 µονάδε̋)

2.2.2.2. Αν η συνάρτηση ffff  είναι συνεχή̋ στο RRRR , τότε για κάθε RRRRββββ,,,,αααα ∈∈∈∈

ισχύει 0000dxdxdxdx))))xxxx((((ffff

ββββ

αααα

≥≥≥≥∫∫∫∫ .                (2 µονάδε̋)

3.3.3.3. Κάθε συνάρτηση «ένα προ̋ ένα» είναι γνησίω̋ µονότονη.
(2 µονάδε̋)

4.4.4.4. Μια συνάρτηση µπορεί να έχει ακρότατο σε σηµείο 0000xxxx  του πεδίου

ορισµού τη̋ ακόµα και αν δεν είναι συνεχή̋ στο 0000xxxx .
(2 µονάδε̋)



Αρχή τη̋ 2η̋ σελίδα̋

Τέλο̋ τη̋ 2η̋ σελίδα̋

5.5.5.5. Για κάθε }}}}0000{{{{RRRRxxxx −−−−∈∈∈∈  ισχύει (((( ))))
xxxx

1111
||||xxxx||||lnlnlnln ====′′′′ .

(2 µονάδε̋)

ΘΕΜΑ 2ΘΕΜΑ 2ΘΕΜΑ 2ΘΕΜΑ 2οοοο

∆ίνεται η συνάρτηση xxxx||||xxxx||||lnlnlnln))))xxxx((((ffff ++++==== .

α.α.α.α. Να βρείτε το πεδίο ορισµού τη̋ ffff .
(5 µονάδε̋)

β.β.β.β. Να µελετήσετε την ffff  ω̋ προ̋ τη µονοτονία και τα ακρότατα.
(8 µονάδε̋)

γ.γ.γ.γ. Να µελετήσετε την κυρτότητα τη̋ ffff .
(5 µονάδε̋)

δ.δ.δ.δ. Να δείξετε ότι η εξίσωση 0000))))xxxx((((ffff ====  έχει ακριβώ̋ µια ρίζα στο

διάστηµα )))),,,,0000(((( ∞∞∞∞++++
(7 µονάδε̋)

ΘΕΜΑ 3ΘΕΜΑ 3ΘΕΜΑ 3ΘΕΜΑ 3οοοο

Α.Α.Α.Α. ∆ίνεται η συνάρτηση ffff  µε xxxxlnlnlnln||||1111zzzz||||xxxx))))xxxx((((ffff 2222 −−−−++++==== , όπου ο zzzz  είναι

µιγαδικό̋ αριθµό̋. Αν η ffff  έχει σηµείο καµπή̋ στο 1111xxxx0000 ====  τότε:

1.1.1.1. Να δείξετε ότι η εικόνα του µιγαδικού zzzz  ανήκει σε κύκλο µε
κέντρο το σηµείο ))))0000,,,,1111((((KKKK  και ακτίνα 2222ρρρρ ==== .

(5 µονάδε̋)

2.2.2.2. Να δείξετε ότι η ffff  είναι αντιστρέψιµη και να υπολογίσετε

τα: ))))eeee((((ffff),),),),1111((((ffff  και ))))xxxx((((fffflimlimlimlim 1111

1111xxxx

−−−−

→→→→
.

(6 µονάδε̋)

3.3.3.3. Να δείξετε ότι η εξίσωση nnnn))))xxxx((((ffff 1111 ====−−−−  έχει µοναδική λύση για

κάθε πραγµατικό 0000nnnn >>>> .
(6 µονάδε̋)



Αρχή τη̋ 3η̋ σελίδα̋

Τέλο̋ τη̋ 3η̋ σελίδα̋

Β.Β.Β.Β. Αν η γραφική παράσταση µια̋ συνάρτηση̋ gggg  έχει στο ∞∞∞∞++++

ασύµπτωτη την ευθεία RRRRcccc,,,,ccccxxxxyyyy ∈∈∈∈++++−−−−==== , να υπολογίσετε το

xxxxxxxx

))))1111eeeeln(ln(ln(ln())))xxxx((((gggg
limlimlimlim

2222

xxxx

xxxx ++++

−−−−⋅⋅⋅⋅
+∞+∞+∞+∞→→→→

(8 µονάδε̋)

ΘΕΜΑ 4ΘΕΜΑ 4ΘΕΜΑ 4ΘΕΜΑ 4οοοο

∆ίνεται συνάρτηση ffff  παραγωγίσιµη στο RRRR  µε 0000))))xxxx((((ffff >>>>  για κάθε RRRRxxxx∈∈∈∈ ,

τη̋ οποία̋ η γραφική παράσταση διέρχεται από το σηµείο ))))1111,,,,0000((((AAAA  και

δίνονται και οι µιγαδικοί iiii2222))))xxxx((((ffffzzzz ++++′′′′====  και iiii))))xxxx((((ffff1111wwww ⋅⋅⋅⋅++++====  για του̋

οποίου̋ ισχύει η ισότητα ||||wwwwzzzz||||||||wwwwzzzz|||| −−−−====++++ .

α.α.α.α. Να δειχθεί ότι ο µιγαδικό̋ 
wwww

zzzz
uuuu ====  είναι φανταστικό̋.

(7 µονάδε̋)

β.β.β.β. Να γραφεί ο 
wwww

zzzz
uuuu ====  στη µορφή iiiiββββαααα++++ .

(5 µονάδε̋)

γ.γ.γ.γ. Να δειχθεί ότι xxxx2222eeee))))xxxx((((ffff −−−−====  για κάθε RRRRxxxx∈∈∈∈ .
(7 µονάδε̋)

δ.δ.δ.δ. Να υπολογιστεί το εµβαδόν  του χωρίου που σχηµατίζεται από τη
γραφική παράσταση τη̋ ffff , την εφαπτοµένη τη̋ στο σηµείο

))))1111,,,,0000((((AAAA  και την ευθεία 1111xxxx −−−−====  .
(6 µονάδε̋)

ΤΕΛΟΣ ΤΩΝ ΘΕΜΑΤΩΝ

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ


