
Αρχή 1η̋ σελίδα̋

Τέλο̋ 1η̋ σελίδα̋

ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΟ ∆ΙΑΓΩΝΙΣΜΑΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΟ ∆ΙΑΓΩΝΙΣΜΑΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΟ ∆ΙΑΓΩΝΙΣΜΑΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΟ ∆ΙΑΓΩΝΙΣΜΑ
ΣΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ Γ΄ ΛΥΚΕΙΟΥΣΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ Γ΄ ΛΥΚΕΙΟΥΣΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ Γ΄ ΛΥΚΕΙΟΥΣΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ Γ΄ ΛΥΚΕΙΟΥ

ΑΠΡΙΛΙΟΣ 2007ΑΠΡΙΛΙΟΣ 2007ΑΠΡΙΛΙΟΣ 2007ΑΠΡΙΛΙΟΣ 2007

ΘΕΜΑ 1ΘΕΜΑ 1ΘΕΜΑ 1ΘΕΜΑ 1οοοο

A.A.A.A. Αν η συνάρτηση ffff  είναι συνεχή̋ στο διάστηµα ]]]]ββββ,,,,αααα[[[[  και η FFFF  είναι µια

αρχική συνάρτηση τη̋ ffff , να αποδείξετε ότι ισχύει

))))αααα((((FFFF))))ββββ((((FFFFdtdtdtdt))))tttt((((ffff

ββββ

αααα

−−−−====∫∫∫∫ .

10 µονάδε̋10 µονάδε̋10 µονάδε̋10 µονάδε̋

B.B.B.B. Να διατυπώσετε το θεώρηµα µέση̋ τιµή̋ του διαφορικού λογισµού και
να το ερµηνεύσετε γεωµετρικά.

5 µονάδε̋5 µονάδε̋5 µονάδε̋5 µονάδε̋

Γ.Γ.Γ.Γ. Να χαρακτηρίσετε ω̋ Σωστή (Σ) ή Λάθο̋ (Λ) κάθε µια από τι̋ προτάσει̋
που ακολουθούν:

i.i.i.i. Αν οι εικόνε̋ των µιγαδικών 22221111 zzzz,,,,zzzz  είναι αντιδιαµετρικά σηµεία του

κύκλου ,,,,ρρρρyyyyxxxx 222222222222 ====++++  τότε ρρρρ2222zzzzzzzz 22221111 ====−−−− .

ii.ii.ii.ii. Αν µια παραγωγίσµη συνάρτηση ffff  είναι κυρτή το RRRR , και RRRRxxxx,,,,xxxx 22221111 ∈∈∈∈
µε 22221111 xxxxxxxx <<<< , τότε ισχύει ))))xxxx((((ffff))))xxxx((((ffff 22221111 ′′′′>>>>′′′′ .

iii.iii.iii.iii. Αν η συνάρτηση ffff  είναι συνεχή̋ στο RRRR  και ∫∫∫∫
−−−−

====
xxxx

xxxx

dtdtdtdt))))tttt((((ffff))))xxxx((((gggg , τότε

ισχύει ))))xxxx((((ffff))))xxxx((((ffff))))xxxx((((gggg −−−−−−−−====′′′′ .

iv.iv.iv.iv. Αν η συνάρτηση ffff  είναι παραγωγίσιµη στο διάστηµα ]]]]3333,,,,2222[[[[  και

ισχύει ))))3333((((ffff))))2222((((ffff <<<< , τότε υπάρχει ))))3333,,,,2222((((ξξξξ∈∈∈∈  τέτοιο, ώστε 0000))))ξξξξ((((ffff >>>>′′′′

v.v.v.v. Για κάθε 0000αααα>>>>  όλε̋ οι συναρτήσει̋  µε τύπο ))))xxxxααααln(ln(ln(ln())))xxxx((((ffffαααα ====  έχουν

παράλληλε̋ µεταξύ του̋ εφαπτόµενε̋ στα σηµεία του̋ (((( ))))))))2222((((ffff,,,,2222MMMM αααααααα .
10 µονάδε̋10 µονάδε̋10 µονάδε̋10 µονάδε̋



Αρχή 2η̋ σελίδα̋

Τέλο̋ 2η̋ σελίδα̋

ΘΕΜΑ 2ΘΕΜΑ 2ΘΕΜΑ 2ΘΕΜΑ 2οοοο

∆ίνονται οι συναρτήσει̋ RRRRRRRR::::gggg,,,,ffff →→→→  διπλά παραγωγίσιµε̋ στο RRRR  µε

1111))))xxxx((((gggg))))xxxx((((ffff ====′′′′−−−−′′′′  για κάθε RRRRxxxx∈∈∈∈ . Αν 22221111 xxxx,,,,xxxx  είναι ρίζε̋ τη̋ gggg  µε

22221111 xxxx0000xxxx <<<<<<<<  και ισχύει 11111111 xxxx))))xxxx((((ffff ====  να δείξετε ότι:

i.i.i.i. xxxx))))xxxx((((gggg))))xxxx((((ffff ++++====  για κάθε RRRRxxxx∈∈∈∈ .
7 µονάδε̋7 µονάδε̋7 µονάδε̋7 µονάδε̋

ii.ii.ii.ii. Η εξίσωση 0000))))xxxx((((ffff ====  έχει µια τουλάχιστον λύση στο ))))xxxx,,,,xxxx(((( 22221111 .
6 µονάδε̋6 µονάδε̋6 µονάδε̋6 µονάδε̋

iii.iii.iii.iii. Υπάρχει ένα τουλάχιστον σηµείο ))))))))ξξξξ((((ffff,,,,ξξξξ((((AAAA  τη̋ γραφική̋

παράσταση̋ τη̋ ffff  τέτοιο, ώστε η εφαπτοµένη τη̋ στο AAAA είναι
παράλληλη στην ευθεία xxxxyyyy ==== .

6 µονάδε̋6 µονάδε̋6 µονάδε̋6 µονάδε̋

iv.iv.iv.iv. Αν η ευθεία µε εξίσωση 1111xxxxyyyy ++++====  είναι (πλάγια) ασύµπτωτη τη̋

γραφική̋ παράσταση̋ τη̋ ffff  στο ∞∞∞∞++++ , τότε η ευθεία 1111yyyy ====  είναι

(οριζόντια) ασύµπτωτη τη̋ γραφική̋ παράσταση̋ τη̋ gggg  στο ∞∞∞∞++++ .
6 µονάδε̋6 µονάδε̋6 µονάδε̋6 µονάδε̋

ΘΕΜΑ 3ΘΕΜΑ 3ΘΕΜΑ 3ΘΕΜΑ 3οοοο

Αν οι εικόνε̋ των µιγαδικών wwww,,,,uuuu,,,,zzzz  είναι σηµεία του κύκλου 1111yyyyxxxx 22222222 ====++++
και ισχύει RRRRααααwwwwuuuuzzzz ∈∈∈∈====++++++++ , τότε:
Α.Α.Α.Α. Να δείξετε ότι:

i.i.i.i. αααα
wwww

1111

uuuu

1111

zzzz

1111
====++++++++

6 µονάδε̋6 µονάδε̋6 µονάδε̋6 µονάδε̋

ii.ii.ii.ii. 1111))))wwwwRe(Re(Re(Re(αααα2222αααα))))uuuuzzzzRe(Re(Re(Re(2222 2222 −−−−⋅⋅⋅⋅−−−−====⋅⋅⋅⋅
5 µονάδε̋5 µονάδε̋5 µονάδε̋5 µονάδε̋

iii.iii.iii.iii. 
2222

3333αααα
))))zzzzwwwwwwwwuuuuuuuuzzzzRe(Re(Re(Re(

2222 −−−−
====⋅⋅⋅⋅++++⋅⋅⋅⋅++++⋅⋅⋅⋅ .

6 µονάδε̋6 µονάδε̋6 µονάδε̋6 µονάδε̋



Αρχή 3η̋ σελίδα̋

Τέλο̋ 3η̋ σελίδα̋

Β.Β.Β.Β. Αν η εικόνα του wwww  είναι σηµείο του θετικού ηµιάξονα χχχχOOOO  , 2222αααα ====  και

iiiiyyyyxxxxuuuu,,,,iiiiyyyyxxxxzzzz 2222222211111111 ++++====++++====  να δείξετε ότι:

i.i.i.i. 22221111 yyyyyyyy −−−−====
4 µονάδε̋4 µονάδε̋4 µονάδε̋4 µονάδε̋

ii.ii.ii.ii. 
2222

1111
xxxxxxxx 22221111 ========

4 µονάδε̋4 µονάδε̋4 µονάδε̋4 µονάδε̋

ΘΕΜΑ 4ΘΕΜΑ 4ΘΕΜΑ 4ΘΕΜΑ 4οοοο

∆ίνεται συνάρτηση ffff  παραγωγίσιµη στο RRRR  µε την ffff′′′′  συνεχή στο [[[[ ]]]]eeee,,,,1111  ,

(((( ))))
eeee2222

eeee
xxxx

2222eeee

1111
))))xxxx((((ffff1111))))xxxx((((ffffffff

−−−−
++++

−−−−
====−−−−−−−−  για κάθε RRRRxxxx∈∈∈∈  και 2222))))2222((((ffff ==== .

i.i.i.i. Να δείξετε ότι η ffff  είναι “1 - 1”  (ένα προ̋ ένα).
5 µονάδε̋5 µονάδε̋5 µονάδε̋5 µονάδε̋

ii.ii.ii.ii. Να δείξετε ότι 1111))))1111((((ffff ====  και 1111eeee))))eeee((((ffff ++++==== .
5 µονάδε̋5 µονάδε̋5 µονάδε̋5 µονάδε̋

iii.iii.iii.iii. Να δείξετε ότι η ffff′′′′  διατηρεί σταθερό πρόσηµο στο [[[[ ]]]]eeee,,,,1111  και ότι η ffff

είναι γνησίω̋ αύξουσα στο [[[[ ]]]]eeee,,,,1111 .
5 µονάδε̋5 µονάδε̋5 µονάδε̋5 µονάδε̋

iv.iv.iv.iv. Να βρείτε το (((( ))))]]]]eeee,,,,1111[[[[ffff .
4 µονάδε̋4 µονάδε̋4 µονάδε̋4 µονάδε̋

v.v.v.v. Αν γνωρίζουµε ότι η 
1111ffff−−−−  είναι συνεχή̋ και το εµβαδόν του χωρίου

που περικλείεται από την γραφική παράσταση τη̋ 
xxxx

))))xxxx((((ffff
))))xxxx((((gggg

1111−−−−

==== ,

τον άξονα χχχχχχχχ′′′′  και τι̋ ευθείε̋ 1111xxxx ====  και 1111eeeexxxx ++++====  είναι 2222
τετραγωνικέ̋ µονάδε̋, να βρείτε το εµβαδόν του χωρίου που

περικλείεται από την γραφική παράσταση τη̋ (((( ))))))))xxxx((((fffflnlnlnln))))xxxx((((hhhh ====  τον

άξονα χχχχχχχχ′′′′  και τι̋ ευθείε̋ 1111xxxx ====  και eeeexxxx ==== .
6 µονάδε̋6 µονάδε̋6 µονάδε̋6 µονάδε̋

Τέλο̋ των θεµάτωνΤέλο̋ των θεµάτωνΤέλο̋ των θεµάτωνΤέλο̋ των θεµάτων

Καλή επιτυχίαΚαλή επιτυχίαΚαλή επιτυχίαΚαλή επιτυχία


