
ΑΡΧΗ  1111η̋  ΣΕΛΙ∆ΑΣ

ΤΕΛΟΣ  1111η̋  ΣΕΛΙ∆ΑΣ

Γ΄ ΛΥΚΕΙΟΥΓ΄ ΛΥΚΕΙΟΥΓ΄ ΛΥΚΕΙΟΥΓ΄ ΛΥΚΕΙΟΥ
ΤΕΛΙΚΟ ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΟ ∆ΙΑΓΩΝΙΣΜΑΤΕΛΙΚΟ ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΟ ∆ΙΑΓΩΝΙΣΜΑΤΕΛΙΚΟ ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΟ ∆ΙΑΓΩΝΙΣΜΑΤΕΛΙΚΟ ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΟ ∆ΙΑΓΩΝΙΣΜΑ

ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ:ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ:ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ:ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ:
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  ΘΕΤΙΚΗΣ ΚΑΙ ΤΕΧΝΟΛΟΓΙΚΗΣ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  ΘΕΤΙΚΗΣ ΚΑΙ ΤΕΧΝΟΛΟΓΙΚΗΣ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  ΘΕΤΙΚΗΣ ΚΑΙ ΤΕΧΝΟΛΟΓΙΚΗΣ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  ΘΕΤΙΚΗΣ ΚΑΙ ΤΕΧΝΟΛΟΓΙΚΗΣ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ

ΘΕΜΑ 1ΘΕΜΑ 1ΘΕΜΑ 1ΘΕΜΑ 1οοοο

AAAAAAAA........  Να δείξετε τι̋ παρακάτω προτάσει̋:
i.i.i.i. Αν η συνάρτηση ffff  είναι συνεχή̋ στο διάστηµα ∆ και για κάθε

xxxx  εσωτερικό σηµείο του ∆ ισχύει 0000))))xxxx((((ffff =′ , τότε η συνάρτηση

ffff  είναι σταθερή στο ∆
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ii.ii.ii.ii. Αν οι συναρτήσει̋ ffff  και gggg  είναι συνεχεί̋ στο διάστηµα ∆ και

για κάθε xxxx  εσωτερικό σηµείο του ∆ ισχύει ))))xxxx((((gggg))))xxxx((((ffff ′=′ , τότε

ισχύει cccc))))xxxx((((gggg))))xxxx((((ffff += , όπου cccc  σταθερό̋ πραγµατικό̋.

 Μονάδε̋ 5 Μονάδε̋ 5 Μονάδε̋ 5 Μονάδε̋ 5

Β. Να χαρακτηρίσετε τι̋ προτάσει̋ που ακολουθούν γράφοντα̋ στο
τετράδιό σα̋ τη λέξη Σωστό ή Λάθο̋, δίπλα στο γράµµα που αντι-
στοιχεί σε κάθε πρόταση.

i.i.i.i. Αν η εξίσωση RRRRγγγγ,,,,ββββ,,,,αααα,,,,0000αααα,,,,0000γγγγxxxxββββxxxxαααα 2222 ∈≠=++  έχει

ρίζα τον µιγαδικό iiii2222 + , τότε έχει ρίζα και τον 
iiii2222

5555

+
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ii.ii.ii.ii. Οι εικόνε̋ των αντίθετων µεταξύ του̋ µιγαδικών, είναι συµµε-
τρικά ω̋ προ̋ τον άξονα χχχχχχχχ′  σηµεία στο µιγαδικό επίπεδο.

Μονάδε̋ 3Μονάδε̋ 3Μονάδε̋ 3Μονάδε̋ 3

iii.iii.iii.iii. Για κάθε CCCCzzzz,,,,zzzz 22221111 ∈  ισχύει η ισότητα

))))zzzzzzzzzzzzzzzz((((zzzzzzzzzzzzzzzz 2222111122221111

2222

22221111

2222

2222

2222

1111 +−+=+
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ΑΡΧΗ  2222η̋  ΣΕΛΙ∆ΑΣ

ΤΕΛΟΣ  2222η̋  ΣΕΛΙ∆ΑΣ

iv.iv.iv.iv. Αν η ffff  είναι συνεχή̋ στο RRRR  συνάρτηση, µε 2222))))0000((((ffff −=  και

+∞==
+∞→−∞→

))))xxxx((((fffflimlimlimlim))))xxxx((((fffflimlimlimlim
xxxxxxxx

, τότε η ffff  έχει δυο τουλάχιστον

ρίζε̋ στο RRRR .
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v.v.v.v. Αν για τι̋ παραγωγίσιµε̋ στο 0000xxxx0000 =  συναρτήσει̋ ffff  και gggg  ι-

σχύει ))))0000((((gggg))))0000((((ffff ′=′ , τότε ισχύει και ))))0000((((gggg))))0000((((ffff = .

Μονάδε̋ 3Μονάδε̋ 3Μονάδε̋ 3Μονάδε̋ 3

ΘΕΜΑ 2ΘΕΜΑ 2ΘΕΜΑ 2ΘΕΜΑ 2οοοο

∆ίνεται 
iiiizzzz

iiiizzzz2222
))))zzzz((((ffff

−

−
= , όπου zzzz  µιγαδικό̋ µε iiiizzzz ≠  και οι µιγαδικοί

22221111 wwww,,,,wwww  µε iiiizzzzwwww1111 −=  και 2222))))zzzz((((ffffwwww2222 −= .

i.i.i.i. Να δείξετε ότι iiiiwwwwwwww 22221111 =⋅
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ii.ii.ii.ii. Να υπολογίσετε τον zzzz , για τον οποίο ισχύει 22221111 wwwwwwww = .

Μονάδε̋ Μονάδε̋ Μονάδε̋ Μονάδε̋ 8888

iii.iii.iii.iii. Να λύσετε την εξίσωση  iiii22221111))))zzzz((((ffffiiii +=⋅
Μονάδε̋ Μονάδε̋ Μονάδε̋ Μονάδε̋ 5555

iv.iv.iv.iv. Να δείξετε ότι οι εικόνε̋ των µιγαδικών zzzz  για του̋ οποίου̋
ισχύει: RRRR))))zzzz((((ffff ∈  ανήκουν σε ευθεία.
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ΘΕΜΑ 3ΘΕΜΑ 3ΘΕΜΑ 3ΘΕΜΑ 3οοοο

Α.Α.Α.Α. ∆ίνεται η συνάρτηση 




≥+

<+−
=

0000xxxx,,,,1111xxxx

0000xxxx,,,,1111xxxx
))))xxxx((((ffff

3333

2222

 . Να εξετάσετε αν

το σηµείο ))))))))0000((((ffff,,,,0000((((MMMM  είναι σηµείο καµπή̋ τη̋ γραφική̋ τη̋ παρά-

σταση̋.
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ΑΡΧΗ  3333η̋  ΣΕΛΙ∆ΑΣ

ΤΕΛΟΣ  3333η̋  ΣΕΛΙ∆ΑΣ

Β.Β.Β.Β. ∆ίνεται η συνάρτηση 
****

2222

RRRRαααα,,,,
xxxx

αααα2222
xxxx))))xxxx((((ffff ∈+=

i.i.i.i. Να ορίσετε την ffff και να βρείτε την κατακόρυφη και την πλάγια
ασύµπτωτη τη̋ γραφική̋ τη̋ παράσταση̋.
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ii.ii.ii.ii. Να βρείτε τι̋ εξισώσει̋ των εφαπτοµένων στη γραφική παρά-
σταση τη̋ ffff , που είναι κάθετε̋ στην πλάγια ασύµπτωτη αυτή̋.
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Β.Β.Β.Β. ∆ίνεται συνάρτηση ffff  συνεχή̋ στο RRRR  και τέτοια, ώστε για κάθε

RRRRxxxx∈  να ισχύει η σχέση: ∫ −≥+

2222xxxx

0000

xxxx 1111ααααdtdtdtdt))))tttt((((ffffxxxx , όπου 1111αααα0000 ≠< .

Να βρείτε την τιµή του αααα.
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ΘΕΜΑ 4ΘΕΜΑ 4ΘΕΜΑ 4ΘΕΜΑ 4οοοο

Α. ∆ίνεται η συνάρτηση ffff  δυο φορέ̋ παραγωγίσιµη στο RRRR  µε συνεχή

στο RRRR  την ))))xxxx((((ffff ′′  και τέτοια ώστε για κάθε 
****RRRRxxxx∈   ))))0000xxxx(((( ≠  να ι-

σχύει xxxx2222))))xxxxxxxx((((ffff 2222 =+′ .

i.i.i.i. Να δείξετε ότι η συνάρτηση ))))xxxxxxxx
3333

4444
(((())))xxxxxxxx((((ffff))))xxxx((((gggg 222233332222 +−+=  εί-

ναι σταθερή στο 
****RRRR .
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ii.ii.ii.ii. Να υπολογίσετε το ολοκλήρωµα ∫ ′′
2222

0000

dxdxdxdx))))xxxx((((ffffxxxx
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ΑΡΧΗ  4444η̋  ΣΕΛΙ∆ΑΣ

ΤΕΛΟΣ  4444η̋  ΣΕΛΙ∆ΑΣ

Β. Να µελετηθεί ω̋ προ̋ τη συνέχεια η συνάρτηση ffff  µε ∫=
2222

1111

xxxxdtdtdtdttttt))))xxxx((((ffff ,

RRRRxxxx∈
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ΕΥΧΕΣ ΓΙΑ ΕΠΙΤΥΧΙΑ


