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ΛΥΣΕΙΣ ΤΩΝ ΘΕΜΑΤΩΝ ΠΡΟΣΟΜΟΙΩΣΗΣ 2009

ΣΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ

Γ΄ ΛΥΚΕΙΟΥ

ΘΕΜΑ 1ο

Α. ,  Β.  ,  Γ.  Βλέπε στη θεωρία

∆. 1. Σωστό (Είναι R)wzRe(2wzwzwzwz ∈∈∈∈⋅⋅⋅⋅====⋅⋅⋅⋅++++⋅⋅⋅⋅====⋅⋅⋅⋅++++⋅⋅⋅⋅ )

2. Λάθο̋ (Είναι το ),0( +∞+∞+∞+∞  αφού πρέπει ),0(t +∞+∞+∞+∞∈∈∈∈  )

3. Λάθο̋ (Το [[[[ ]]]])4(f  είναι σταθερό̋, άρα [[[[ ]]]] 0)4(f ====′′′′ )

4. Σωστό ( [[[[ ]]]]
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5. Σωστό (Η f  είναι "11" −−−− , άρα η εξίσωση 2009)x(f ====  έχει

το πολύ µια λύση)

ΘΕΜΑ 2ο

1. Είναι
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3. Έστω 1α ==== . Τότε 2
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Άρα Ry,yi2z ∈∈∈∈++++====  και από

0y4y42y22|z| 222 ====⇒⇒⇒⇒====++++⇒⇒⇒⇒====++++⇒⇒⇒⇒==== . Εποµένω̋ είναι

R2z ∈∈∈∈==== .

(Όµοια για 3α ==== ).

4. Αν Iz∈∈∈∈ , τότε είναι
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ΘΕΜΑ 3ο

Α.
α. Οι συναρτήσει̋ f  και g ορίζονται στο διάστηµα ),1( ∞∞∞∞++++

 i. Λύνουµε την εξίσωση
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Άρα οι gf C,C  έχουν κοινό το σηµείο )2,2(M

 ii. Είναι 0
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Είναι 0
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0)x(g <<<<
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φθίνουσα και ω̋ τέτοια έχει σύνολο τιµών το

R),()x(glim),x(glim
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β. Η εφαπτοµένη τη̋ fC  στο κοινό σηµείο του̋ )2,2(M  έχει

συντελεστή διεύθυνση̋ 1λ
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Η εφαπτοµένη τη̋ gC  στο κοινό σηµείο του̋ )2,2(M  έχει

συντελεστή διεύθυνση̋ 1λ
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Επειδή ισχύει 1)1(1λλ gf ====−−−−⋅⋅⋅⋅====⋅⋅⋅⋅ , οι εφαπτόµενε̋ των

gf C,C  στο )2,2(M  είναι κάθετε̋ µεταξύ του̋.

Β. Για την f  ισχύει στο διάστηµα [[[[ ]]]]5,0  το θεώρηµα µεγίστη̋

και ελαχίστη̋ τιµή̋, εποµένω̋ υπάρχουν εx  και µx  που

ανήκουν στο [[[[ ]]]]5,0 , τέτοια, ώστε για κάθε [[[[ ]]]]5,0x∈∈∈∈  ισχύει
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Εποµένω̋:
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Για 4x ==== : )x(f)4(f)x(f µε ≤≤≤≤≤≤≤≤

Με πρόσθεση κατά µέλη:  ⇒⇒⇒⇒≤≤≤≤++++++++≤≤≤≤ )x(f4)4(f)2(f2)1(f)x(f4 µε
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(((( )))) [[[[ ]]]])x(f,)x(f]5,0[f µε====  , άρα υπάρχει (ένα τουλάχιστον)

]5,1[ξ ∈∈∈∈  τέτοιο, ώστε 
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ΘΕΜΑ 4ο

∆ίνεται: ∫∫∫∫====
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Άρα η g συνεχή̋ στο 0x0 ==== .
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 iii. Για τη ∫∫∫∫====
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∫∫∫∫∫∫∫∫∫∫∫∫∫∫∫∫

Εποµένω̋ ισχύει για τη g στο [[[[ ]]]]2,1  το θεώρηµα του

Rolle.

 iv. Από το 3ο ερώτηµα (θεώρηµα Rolle) έχουµε ότι υπάρχει
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